
1. Legyen  A= {0,1}  és  B = { a,b,c} 

Adjuk meg az A x B direkt szorzat halmazt! 

 3x2 = 6 eleme van:  ),1(),,1(),,1(),,0(),,0(),,0( cbacba  

 

2. Legyen R1RR   R1= {(x, y)  x2
+y

2
=25 } reláció, ahol R a valós számok halmaza.  

 Igaz- e hogy: a) 3R4  b) 4R(-3)  c) 2R3 

d) Milyen tulajdonságú a fenti reláció? 

Reflexív?  Nem, mert pld a 3R3 nem igaz. 

Szimmetrikus? Igen, mert a négyzetösszeg kommutatív. 

Tranzitív? Nem, mert pld 3R4, és 4R(-3), de 3R(-3) már nem igaz. 

Antiszimmetrikus? Nem, mert 3R4 és 4R3, de 3 4. 

Dichotom? Nem, mert pld 3R5 és 5R3 sem igaz. 

 

3. Legyen a reláció természetes számok N halmazán értelmezett oszthatóság, azaz legyen RN N

 R={(a,b) a|b }. 

Lássuk be, hogy az oszthatóság a természetes számok halmazán parciális rendezési reláció! 

(Reflexív, antiszimmetrikus, tranzitív.) 

Reflexív? Igen, mert aa  minden esetben, mert minden szám osztója önmagának. 

Antiszimmetrikus? Igen, mert ha ba  és ab  akkor a=b teljesül. 

Tranzitiv? Igen mert ha cba ,, N és ba  és cb  egyszerre igazak, akkor abb  1  és 

abcbcc  111 , ahol b1 és c1 természetes számok. 

Ekkor azonban 11bc  egész lévén ca  reláció is teljesül. 

Szimmetrikus? Nem, ba -ből nem következik, hogy ab  is igaz.  

(Például:, 82 de 28  nem igaz.) 

Dichotom? Nem, mert pld 53  és 35  sem igaz. 

Tehát az oszthatóság parciális rendezési reláció a természetes számok körében! 

 

4. A valós számok körében értelmezett egyenlőség ekvivalencia reláció-e?  

R3RR   R3 = {(a, b) a=b } 

Ekvivalencia reláció: Reflexív, Szimmetrikus, Tranzitív. 

Ra esetén, a=a     reflexív. 

Rba  ,  esetén, ha a=b   b=a    szimmetrikus 

Rcba  ,,  esetén ha a=b és b=c   a=c   tranzitív 

Így igaz, hogy ekvivalencia reláció.  

 



5. A következő relációk közül melyek milyen tulajdonságokkal bírnak? 

n, m  N természetes számok. 

a) R1N N R1= {(n,m) n+m páros } 

b) R2N N R2 = {(n,m) n+m  10 } 

c) R3ZZ R3= {(n,m) 3 |m+n } 

d) R4ZZ R4= {(n,m) 3 |m-n }  

 

6. Lássuk be, hogy a   reláció teljes rendezési reláció! 

(Reflexív, antiszimmetrikus, tranzitív és dichotom tulajdonságú.) 

 

7. Adott a következő reláció:   RN N, )}5(mod),{( babaR  . Bizonyítsa be, hogy ez a 

reláció ekvivalencia reláció! 

( )5(modba  , ha a és b 5-tel való osztási maradéka megegyezik) 

 


